Thales : démontrer que des droites sont paralleles ou non
Réciproque ou contraposée ?

Cas emboité Cas papillon
C C
N M
A
A
M B N B
A—- M - B et A—-N-C M - A - B et N - A-C
€ Je vérifie le contexte
Les points A, M, B sont alignés. Les points A, N, C sont alignés. A est le sommet commun.
Les droites dont on veut savoir si elles sont paralléles sont (M N) et (BC). Je ne devine pas sur le dessin : je dois le dé-
montrer.
@ Je choisis les bons rapports
Sur la droite A, M, B Sur la droite A, N, C

AM AN
AB AC

Méme modéle : longueur de A jusqu’a la droite (M N) / longueur de A jusqu’a la droite (BC).

@ Je calcule les deux rapports

Premier rapport Deuxiéme rapport

AM . AN

Pour comparer : je simplifie, je calcule les quotients, ou j'utilise I'égalité des pro-
duits en croix. Ce n'est pas un tableau de proportionnalité déja donné : c’est un test.

o Je compare et je décide

[JLes rapports sont différents [JLes rapports sont égaux
4
AM | AN AM AN
AB 7 AC AB = AC
D’apres la contraposée du théoreme de Thales, Avant d’utiliser la réciproque, je vérifie la disposition :
les droites (M N) et (BC') ne sont pas paralléles. A—M-BetA—-N—-C ou M-—-A—BetN—-—A—-C

D’apres la réciproque du théoreme de Thales,
les droites (M N) et (BC) sont paralléles.

e Je conclus

[ Donc les droites (M N) et (BC) sont . ] [ réciproque [ contraposée
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Fiche-guide : réciproque ou contraposée ?

Mes repeéres

Je repere.
Sommet commun, alignements,

droites a tester.

9 Je choisis les rapports.
Un rapport sur chaque droite sup-

port. Méme modele.

e Je calcule.

Je ne suppose pas que c’est pro-

portionnel. Je teste.

0 Je compare.

Différents : contraposée. Egaux : je

vérifie la disposition.

e Je conclus.

Réciproque : paralléle. Contraposée

: non paralléle.

Les droites a tester sont celles
dont on cherche le parallélisme,

par exemple (MN) et (BC).

J’adapte les lettres a la figure de mon exercice

J’entoure le cas de I'exercice et je place les lettres sur la figure.

O cas emboité

[Jcas papillon

Le sommet commun est :

Les points .

Les points , )

. sont alignés.
sont alignés.

Je choisis puis je calcule les deux rapports

Pour comparer : je simplifie, je calcule les quo-
tients, ou j'utilise I’égalité des produits en croix.

(] Les rapports sont différents

[JLes rapports sont égaux

Dapres la cont-;;.;osée Je vérifie la diS[;;;{t.ion
du théoréme de Thalés, - -
les droites ne sont pas parallées. o
D’apres la réciproque
du théoréeme de Thales,
L les droites sont paralléles.

) et (

[ Donc les droites (

Ma réponse est-elle justifiée par le bon mot ? |:| réciproque Dcontraposée
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Deux exemples entierement rédigés
Un cas emboité et un cas papillon

Méme démarche dans les deux configurations : je calcule deux
rapports, je les compare, puis j’'emploie le bon raisonnement.

Exemple 1 — cas emboité : les droites sont paralléles

4 . N
1. Je vérifie le contexte.

) Les points A, M, B sont alignés. Les points A, N, C sont alignés. Les points
C sont placés dans le méme ordre : A— M — Bet A— N —C.

2. Je calcule les deux rapports.

N

AM 4 ) AN 6

—_— e _——

A AB 10 AC 15
M J'utilise I'égalité des produits en croix : 4 x 15 = 60 et 10 x 6 = 60. Les deux

£ rapports sont donc égaux.
AM =4cm AB=10cm 3. Je conclus.
AN =6cm AC =15cm D'apres la réciproque du théoreme de Thales, les droites (M N) et (BC) sont
paralleles.
- J

Exemple 2 — cas papillon : les droites ne sont pas paralleles

4 . N\
1. Je vérifie le contexte.

Les points M, A, B sont alignés. Les points IV, A, C sont alignés. Le sommet

C commun est A.
v 2. Je calcule les deux rapports.
A AM 3 AN 4
AB 5 AC 7
N B J'utilise les produits en croix : 3x7 = 21 et 5x4 = 20. Les deux rapports sont
donc différents.
AM =3cm AB=5cm 3. Je conclus.
AN =4cm  AC=T7cm D'apres la contraposée du théoréme de Thales, les droites (M N) et (BC') ne
sont pas paralléles.
- J

mathsgo.re - CC BY-NC-SA 4.0



